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Exercise 1 : Triangles en déduction naturelle
On considère un langage formé de

• trois sortes de termes : point, droite et scalaire,

• deux symboles de fonction : la distance d d’arité 〈point, point, scalaire〉, la
médiatrice m d’arité 〈point, point, droite〉,
• deux symboles de prédicats : l’égalité = d’arité 〈scalaire, scalaire, P rop〉,

l’appartenance ∈ d’arité 〈point, droite, P rop〉.

On notera ∀p et ∀s les quantificateurs universels associés respectivement aux sortes
point et scalaire. Soit Γ le contexte formé des deux propositions{

∀px∀py∀pz [x ∈ m(y, z) ⇔ d(x, y) = d(x, z)]
∀sx∀sy∀sz [(x = y ∧ y = z) ⇒ x = z]

et

A = ∀pw∀px∀py∀pz [(w ∈ m(x, y) ∧ w ∈ m(y, z)))⇒ w ∈ m(x, z)]

Donnez une démonstration du séquent Γ ` A.
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